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.)نمره2( حد زير را به كمك تعريف انتگرال محاسبه كنيد.1
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و ناصفر.2 ℝ:�تابع مشتق پذير → ℝ نمره 1.5(كه در شرط زير صدق كند را چنان بيابيد:(
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از:حل و استفاده :داريم قضيه مشتق گيري از انتگرالبا مشتق گيري از طرفين
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.)نمره3( هاي زير را حل كنيدهريك از انتگرال.3
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���������∫گرالهاي به فرم براي انت:I حل + �� + � dx و مخرج را در عبارت راديكالي ضرب نموده صورت
:معين محاسبه مي كنيمنابصورت زير با ضرائبو 
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: داريماز طرفين با مشتق گيري
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: II حل

� = ln � �→ ��1
� sin

���ln �� �� = � sin�� � �� = � sin�� � − � �
�1 − �2 �� 

= � sin�� � + �1 − �2 = �ln �� sin���ln �� + �1 − �ln ��2 + c

: III حل
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��ي درون دايره + �� = قرار '2

r � 2
1 � cos

[ � 2�\]2
 ^� � ]́2
 ^
`
3

�

Y خط � خط 1 قرار دارد را حول
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مي بصورت)ر عمودي زير محاسبه
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 از منحني قطبي دلوار
قابله قرار گرفته است
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y منحني هاي � xyو � xHخ در ربع اول كه زير

.)نمره2( حجم جسم حاصل را بيابيد. دهيم

yنمودار تابع1تا0 � xHزير نمودار تابعy � x
' بايست اين ناحيه حول خط � .دوران داده شود 2

' ناحيه حول خط داده شده يكدوران � محور( 0

مطلوبست محاسبه طو.4
.)نمره2( دارد

مطابق شكل قسمتي: حل
را كه درون دايره داده شده

حال مي با. استمشاهده
و ت سپس يافت باتوجه به

طول اندازه،دو پاره خط
و حاصل دوبرابر نمود آورده
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ور بين منحه محصناحي.5

' � دوران مي دهيم 2

توجه كنيم در فاصله:حل

و مي باناحيه زردرنگ بوده

از مي دانيم دحجم حاصل
:شود



� = ���������
�

�

خط يادبنابراين باتوجه به فرمول �شده اگر بخواهيم دوران ناحيه را حول = ست بياوريم كافيست انتقاليبد �

�روي محور افقي داشته باشيم تا دوران حول محور عمودي يا�به اندازه  = مي بدست آيد 0 به عبارتي ديگر

خط ناحيه زردرنگ نقاط افقي بايست فاصله �تا = و سپس مربع � اين فاصله در انتگرال اندازه گرفته شده

:داريمظاهر گردد، لذا 
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.)نمره 1.5( درباره همگرايي يا واگرايي سري عددي زير با استفاده از آزمون ها بحث كنيد.6
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از:حل و)و منفي در ميان مثبتيك( چون سري متناوب) سري متناوبآزمون( آزمون لايبنيتزبا استفاده  است
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مك دانيممي از طرفي بصورت زير����براي يك تابع دلخواه) يا بعبارتي بسط تيلور حول مبدأ( لورنبسط
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مك (*)رابطه حال باتوجه به تبسط عبارت كسري براي اين منظور. ابع داده شده را بدست مي آوريملورن
��را به فرم كسر (*)سمت راست 

:و در نهايت سري مطلوب را بدست آورددرآورده در مسئله����
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:به سري مطلوب دست يافت بطور مستقيم مي توان با انتگرالگيري نيزبا استفاده از سري اوليه بالا:روش دوم
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 سريxو شعاع همگرايي) همگراستهاهايي كه سري به ازاي آن'مجموعه(همگرايي بازهبراي بدست آوردن
:نسبت داريمطبق آزمون بالا
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∑باتوجه اينكه مي دانيم سري)ب 
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����مكت آمدهگراست باتوجه به فرمول بدسهم  لورن تابع براي بسط
'با جايگذاري داده شده از قسمت قبل � :داريم 	
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